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عملیات على النھایات
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المبرهنات الأولیة على النهایات.1
f و  g . دالتان a یمثل عدد حقیقي أو   أو   :نقبل دون برهان المبرهنات التالیة. 
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"عدم التعیین"تسمى الحالات التي لا تسمح فیها النظریات السابقة من استنتاج النهایة بحالات:ملاحظة
بعض النتائج

نھایة كثیر حدود ھي نھایة الحد ذ و أعلي درجة●
مثــــال 

       3 2 3 2 2lim 7 2 3 lim 7               , lim 3 1 2 lim 2
x x

x x

x x x x x x
   

   

          

دالة ناطقة ھي نھایة الحد أعلى درجة في البسط على الحد أعلى درجة في المقام نھایة●
:مثــــال

  2 42

3 3 1 2 2lim lim 0        , lim lim 1               , lim lim 0
3 11x x x x xx

x x x x
x x x x xX          

                        

حالات عدم التعین
,   0حالات عدم التعین المقررة ھي      , 0      ,

0


     




2013-2012السنة الدراسیةملخص النھایات 1سلسلة 
التراتیبالمستقیم المقارب الموازي لمحور 

لیكن :تعریف fC التمثیل البیاني لدالةf في معلم و لیكنaعدد حقیقي  .
إذا كانت النهایة  lim

x
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xذو المعادلة نقول أن المستقیم a مستقیم مقارب للمنحني fCالموازي لمحور التراتیب.
المستقیم المقارب الموازي لمحور الفواصل

لیكن :تعریف fC التمثیل البیاني لدالةf في معلم و لیكنbعدد حقیقي .
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yالدي معادلتھ قول أن المستقیم ن bمستقیم مقارب للمنحني fC الموازي لمحور الفواصل عند

تطبیقي  تمرین
فسر ھندسیا النتیجة أحسب النھایات عند أطراف مجموعة التعریف و 
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مستقیم مقارب للمنحني2yنستنتج أن  fCالموازي لمحور الفواصل
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مستقیم مقارب للمنحني3xنستنتج أن  fC التراتیبالموازي لمحور
ثانیا
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مستقیم مقارب للمنحني1xنستنتج أن  fC التراتیبالموازي لمحور 'y y

مستقیم مقارب للمنحني1xنستنتج أن  fC التراتیبالموازي لمحور 'y y

لمعرفة إشارة الصفر ندرس إشارة المقام لأنھ من الدرجة الثانیة

x 11 -

2 1x  +
aمثل إشارة 

-
عكس إشارة 
a

+
aمثل إشارة 

مستقیم مقارب للمنحني0yنستنتج أن  fC الموازي ل 'x x

aإذا كان المقام من الدرجة الأولى فإن إشارة الصفر تكون عكس إشارة  
))حالة القیم صغري(( xمعامل

aإذا كان المقام من الدرجة الأولى فإن إشارة الصفر تكون مثل إشارة  
))حالة القیم كبرى(( xمعامل 
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المستقیم المقارب المائل

لیكن :تعریف fC التمثیل البیاني لدالةf في معلم و لیكن المستقیم ذو المعادلة :y ax b 

القول أن المستقیم  مستقیم مقارب للمنحني fC عند ) على الترتیب عند(یعني أن:
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ǀ ƾƹǃالمستقیم( )2الدي معادلتھy x ھو مستقیم مقارب مائل للمنحنى fC
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و لیكن gCتمثیلها البیاني في معلم
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 من أجل ;1x  ، ( ) 2 1 0g x x   و منه یقع المنحني gC تحت المستقیم 

 من أجل 1;x  ، ( ) 2 1 0g x x   و منه یقع المنحني gC فوق المستقیم 
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:  تعاریف

نھایة مركب دالتین 
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01تمرین تطبیقي 
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